Fiche 1: Suites et séries

Suites

Exercice 1 :
Soit (u,) une suite qui converge vers une limite .
Démontrer 'unicité de la limite.

Exercice 2 :
On considére la suite (u,,) définie par :
Uy = 1
{un+1:un+2n—|—3 neN

1. Etudier la monotonie de la suite (u,,).
2. (a) Démontrer que pour tout entier naturel n on a u, > n?.
(b) En déduire la limite de la suite(uy,).
3. Conjecturer une expression de u,, en fonction de n, et la démontrer.

Exercice 3 :
Démontrer que : Deux suites adjacentes sont convergentes et elles ont la méme limite.

Séries

Exercice 4 :
Déterminer la nature des séries de terme général
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1. u, = TR

_ =
2. v, = o

3. wy, = (—1)"y/nsin(2).

Exercice 5 :
Soit (u,) une suite de nombres réels.
1. On suppose que Vn € N, u,, > 0.
Montrer que si la série de terme général u,, est convergente, alors il en est de méme pour la
série de terme général u?.

2. En est-il de méme si la suite (u,) n’est plus supposée a termes tous positifs.

Exercice 6 :
- B G Vi - 3
Soient Vn € N, u,, = St et Vn € N,v, = (CES R
1. Montrer que les séries de terme général (u,) et (v,) sont convergentes.
2. Calculer usg, + ug,11 pour n € N.

3. En déduire que Y u, = > v,
n=0 n=0



